12. feladat

12. feladat

Egy faktos matematika csoportban 20 diak tanul. A tanuldk dolgozatot irtak, két hianyzo volt.
A dolgozatban maximum 10 pontot lehetett elérni. A tanulék nem irtak 4 pontosnél
rosszabbat, illetve nem volt maximalis pontszdmu sem. A tandr a dolgozatokat egész
pontszamokkal értékelte. A dolgozatok eredményét az alabbi tablazat mutatja:

elért pontszam 4 5 6 7 8 9
tanuldk szama 2 5 5 4 1 1

Kés6bb a két hianyzo is megirta a dolgozatot. igy a 20 diakra szamolt atlag 0,2 ponttal jobb
lett, mint a 18 dolgozat atlagpontja. A 20 dolgozat pontszamanak szorasnégyzete 88/300-dal
lett tobb, mint a 18 dolgozat pontszamanak szdrasnégyzete.

a) Hany pontos dolgozatot irt a ket hianyzo tanul6?

b) Mennyi a 20 tanul6 pontszdménak medianja?

c) Mennyi a 20 tanulé pontszamanak mddusza?

d) Mennyi a val6szinlsége, hogy két véletlenszerlien kivalasztott dolgozat

Osszpontszama 11, ha a 20 dolgozatbdl valasztunk?

12. feladat megoldasa

a)  Szamitsuk ki el6szor a 18 didk pontszamanak atlagat és szorasnégyzetet:
2-4+5-5+5-6+4-7+1-8+1-9 108

atlag: X, = =6
WG % 18 18
szorasnégyzet:
, 2-(4-6)+5-(5-6)"+5-(6-6) +4-(7-6)° +1-(8—6)° +1-(9-6)° 30 5
S ™ 18 "18 3

A feladatban megadottak alapjan a 20 diak atlagos pontszama 6,2, a pontok szdérasnégyzete
1,96 lett.

A 20 diak altal elért pontszdmot megkapjuk, ha a 6,2 atlagot szorozzuk a dolgozatok
szdméval. A 20 didk tehat osszesen 124 pontot ért el. Mivel a 18 diak altal elért pontok szdma
108 volt, ezért a két hidnyzo 6sszesen 16 pontot ért el.

Jeloljuk x-szel, és (16 — x)-szel a hianyzok altal elért pontszamot. Ekkor a 20 diak pontjanak
szorasnégyzetére az alabbi egyenlet adddik:

s2 2-(4-62 +5-(5-6,2 +5-(6—6,2) +4-(7-6,2 +1-(8—6,2 +1:(9-6,2° +(x—6,2 +(16-x-6,2)°

- =196
, 30,72+ X% —12,4x+38,44+ X* —19,6X+96,04
s2 = 2 =196

2x* —32x+165,2 = 39,2
2X* —32x+126=0

A masodfoku egyenlet megoldasai: x, =7 és x,=9

Mivel a két didk osszpontszama 16 volt, ezért az egyik didk 7 pontot a masik 9 pontot
szerzett.

Megjegyzés:

A két didk 6sszpontszamanak ismeretében a feladat Ggy is megoldhat6 lett volna, hogy
megnézzilk, hogy milyen lehetséges pontszadmokat kaphattak a diakok. Mivel az 6sszeg 16
volt, és max 10 pontot lehetett szerezni, ezért a lehetséges esetek: 6 és 10; 7 és 9; 8 és 8.

Ezen harom eset kozul kellett volna azt megkeresni, amelyre a szérasnégyzet 1,96.
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b)  Foglaljuk tablazatba a 20 didk eredményét:

elért pontszam

4 5 6

7

8

9

tanulok szama

2 5 5

5

1

2

A mediant ugy szamolhatjuk ki, hogy a pontszdm szerint nagysag szerinti sorba rendezett
dolgozatok kdzott megkeressiik a 10. és 11. dolgozatot. Ezek atlaga a median. Mivel mindkét
dolgozat 6 pontos, ezért a median 6.

c) A modusz a leggyakrabban elért pontszam. A dolgozok pontszamanak modusza: 5, 6 és

7.

d) 11 pont csak akkor lehet a két dolgozat pontszaméanak 6sszege, ha vagy egy 4 és egy 7

pontost, vagy egy 5 és egy 6 pontost valasztunk.

2.5+5.5 35

20) 190
2

P=

=0,1842
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